Resitev 1. izpita

31.januar 2021

(a) Prvih sest ¢lenov: 1,2,4,8,16,32 (8 tock).

(b) Splosni ¢len: a,, = 2" (7 tock). Baza indukcije (2 tocki): trditev veljazan = 0,1, saj veljaag =1
in a; = 2. Indukcijski korak (4 tocke): recimo, da je n > 1 in da Ze vemo, da trditev velja za
vse m < n; potem velja

(c) Veljalim,_, % =lim,_, 21—,, =0 (7 tock).

(d) Velja Y3l 2 = Yoo or = é =2 (7 toek).

(a) Odvod: f’(x) = 3x? — 4x (4 tocke). Njegovi ni¢li: x; = 0in x, = % (6 tock).
(b) Velja f(-1) = -1,f(0) = 2,f(1) = 1, tocka x, = % pa ne lezi na intervalu [-1,1] (8 tock).
Najvedja vrednost je torej 2, najmanjsa pa —1 (4 tocke).

(c) Funkcija f ima primitivno funkcijo F(x) = % - %x3 + 2x (9 tock), torej je iskani doloceni

integral enak F(1) - F(-1) = % (4 tocke).

(a) Velja:
[1] [3] -2]
- - - V1,2
AB =1rg—-14=|[3]|-13|=1]0 (2 tocki)
3] (1] [ 2]
(3] [3] [O]
—
AC =7c-1=|0|-|3]=|-3 (2 tocki)
(1] 1] [ O]
=21 [O 6]
—_— - .
AB x AC =| 0 |x —3} = [0 (2 tocki)
6

(b) Obseg trikotnika ABC je vsota dolzin njegovih stranic:

— — —
0=|AB|+|AC|+|BC]

IAB|=/(=2)2+02+22=2V2 (2 tocki)

(2 tocki)

Velja:
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Torej je
0=2V2+3+V17 (2 tocki)

Plos¢ina trikotnika ABC je enaka polovici plos¢ine paralelograma, napetega na vektorja AB

—
in AC. Izracunamo jo po formuli

-_— -
|AB x AC |
=220
2
Velja:
IAB x AC|=V62+02+62=6V2 (2 tocki)
in zato
|ﬁ><A—C)| 62
S= > == =3V2 (2 tocki).

—_— —
(c) Pravokotno projekcijo vektorja 7' na vektor AB x AC izra¢unamo po formuli:

) L, V- (ABxAC) — -—
pProj— -—v = (AB x AC)
ABXACT | AB x AC2
6
24
= 0 (2 tocki)
(6V2)? |6
1 6] [2]
=3 0]=|0 (2 tocki)
6 2
Tu je
4] [6
o, T2 —_—> -
7-(ABxAC)=|1|-|0|=4-6+1-0+0-6 (2 tocki).
0] (6

(d) Prostornino tetraedra, ki ima za osnovno ploskev trikotnik ABC in vektor 7' za enega izmed
robov, izra¢unamo po formuli:

6
Velja:
(AB, AC,#) = AB - (AC x )
=2] [0
=[0]-|0
2 12
=(-2)-0+0-0+2-12
=24 (2tocki).
Tu je
0] [4 0
—
AC xv'=|-3|-[1|=]| 0.
0f 1|0 12
Torej je
—_— —
yMABACT_ 2y (sroke)



