2. popravni kolokvij iz Matematike
(Ljubljana, 13. 2. 2017)

Cas resevanja: 90 minut. Naloge so enakovredne. Preberi celotno bese-
dilo vsake naloge. Dovoljena je uporaba dveh listov velikosti A4 z obrazci.
Rezultati bodo objavljeni na ucilnica. fri.unt-17. s1.

Vse odgovore dobro utemelji!
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1. Izra¢unaj vsoto ) ;> ; 225:’1—_2 in limito lim, \/ n+l—+vn—

oo 31

Resitev: (a) Racunamo i = YT = 7 Lo =

= 14Zn 1( )T =310 o( )" =31 3/4_12

(b) Limita je tipa co—o0, kar je nedolocen izraz, torej ga moramo

preoblikovati. Velja v/n+1—vn—1= (‘/”H_\é';:rﬂ(y/ﬁ?‘/"_l) =
+1)—(n-1) _ 2 2 2 _

E;Zn—JrLr(\’;n—_i = v N limita tega je e = %= 0.

2. Dolo¢i a, b € R, da bo naslednja funkcija zvezna:

(x+2a+bex, x <0
f(x) =< 2bcos(mrx), 0<x<1
\ax—I—Z, 1 <x

ReSitev: Ker so zgornje tri funkcije elementarne (in zato zve-
zne), je f zvezna natanko tedaj, ko je lim,o f(x) =lim, o f(x) in
limyq f(x) =lim,; f(x). Nas$ sistem enacb

limo x+2a+be* =2a+b=2b=1im, o 2b cos(rx)
limy4q 2b cos(mtx) = —2b=a+2=1im, 3 ax+2

se poenostavi v 2a=b, —2b=a+2 in ima resitev a =22, b=2".

3. Doloci ploscino lika, ki ga omejujejo krivulje

y=Xx, y:z—x, y:x—xz/Z.
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X — x2/2a112 x = x—x%/2, 021r0max—1a11x—0a11x—2
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Obmodje leZi med parabolo in zgornjo premico (na levem kosu
je to x, na desnem pa 2—x), torej je plos¢ina fol( (x——))dx 1
2))clx = 1"—2dx + f12(2—2x+7)d = ﬂo
1

2
fl( N

(2x— x+ \1 6 T2-3+7 =3
Presek ravnin 21: x+y—z=21in 2y 2x+3y+4z=1 je premica p

4. ' :
Pois¢i smerni vektor s od p in neko tocko P na p. V kaksni zvezi

sta 5 in P z reSitvami sistema enacb
11 -12],
23 4 1|
Resitev: Tocke, ki leZijo na obeh ravnina, zadoS¢ajo obema enac-
bama, torej so natanko resitve sistema. Iz reSevanja sistema
(1): 11 -1|2 (1)—(2): |10 =7| 5
(2)—2(1): |01 6 |—3 (2): 01 6 -3
vidimo, da je reSitev enoparametri¢na druzina (parameter je z)
Iz druge enac¢be dobimo y = —6z—3 in iz prve x = 7z+5, torej
(x,y,z) = (7z+5,—6z—3,z) = (72, —6z,z)+(5,—3,0), Kjer je z
poljuben, zato ima p smerni vektor (7, —6,1) in to¢ko (5, —3,0).




