
Ime in priimek

1. kolokvij iz Matematike 1
26. november 2025

Čas pisanja: 90 minut. Dovoljena je uporaba dveh listov velikosti A4 za
pomoč. Prepisovanje, pogovarjanje in uporaba knjig, zapiskov, telefona in
ostalih elektronskih naprav je strogo prepovedano.

Vpisna !tevilka
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1. naloga (30 točk)

Dani sta matriki

A =

[
1 0

0 →1

]
in B =

1↑
2

[
1 1

1 →1

]
.

Opazujemo podmno"ici V in W v vektorskem prostoru R2↓2
vseh 2↓ 2 matrik:

V := {X ↔ R2↓2
: XTAX je diagonalna matrika}

in W := {Y ↔ R2↓2
: BTYB je diagonalna matrika}.

a) (20 točk) Ali je katera od podmno"ic V in W vektorski podprostor v R2↓2
? Natančno ute-

melji!

b) (10 točk) Za vsako od podmno"ic V in W , ki je vektorski podprostor v R2↓2
, poi!či bazo in

določi dimenzijo.



2. naloga (25 točk)

Dana je matrika

B =

[
1 3

3 1

]
.

O simetrični matriki A ↔ R2↓2
vemo, da velja

A

[
1

→1

]
=

[
2

→2

]

in da je sled matrike A enaka tr(A) = 3.

Definirajmo !e matriko

C = (A↗ I )2 →A↗B.

a) (5 točk) Določi lastne vrednosti matrik A in B.

b) (5 točk) Naj bo u ↔ R2
lastni vektor matrike A, v ↔ R2

pa lastni vektor matrike B. Poka"i,
da je u↗ v lastni vektor matrike C.

c) (5 točk) Izračunaj lastne vrednosti matrike C.

d) (10 točk) Poi!či matriko M ranga 1, ki minimizira ↘C →M↘F.



3. naloga (20 točk)

Katera od matrik

A =




3 2 3

2 3 2

3 2 1




in B =




4 2 →2
2 10 →7
→2 →7 9




je pozitivno definitna? Za vsako od matrik, ki je pozitivno definitna, poi!či razcep Choleskega.

Natančno utemelji!



4. naloga (25 točk)

Definirajmo preslikavo ω : R2[x]≃ R2↓2
s predpisom

ω(p) = a
[
p(1), p⇐(1)

]
,

kjer je a =
[
1

2

]
.

a) (7 točk) Preveri, da je ω linearna preslikava.

b) (8 točk) Zapi!i matriko, ki pripada ω glede na standardni bazi prostorov R2[x] in R2↓2
.

c) (10 točk) Poi!či bazi za jedro kerω in sliko imω.


