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. V trapezu ABCD sta vzporedni stranici AB in DC, stranica AB pa je dvakrat

daljsa od stranice DC. V kaksnem razmerju deli diagonala BD diagonalo AC?

. 'V R3 naj bodo dane tocke A(5,—2,2), B(3,—4,6) in C(2,1,—1).

(a) Izracunaj dolzino daljice AB.
(b) Izracunaj kot ZBAC.

. V R3 naj bodo dane tocke A(5,—3,4), B(7,-2,2) in C(3,—1,3). Pokazi, da

je ANABC enakokrak pravokotni trikotnik in izra¢unaj dolzino hipotenuze triko-
tnika.

. 'V kvadru s stranicami dolzin 1, 2 in 3 izra¢unaj dolzino telesne diagonale.

. 'V enakokrakem trapezu naj bo dolzina daljSe osnovnice enaka 2, dolzina krakov

pa 1. Pri tem naj kraka z daljso osnovnico oklepata kot 60°. S pomoéjo vektorjev
izracunaj dolzino diagonal in krajSe osnovnice.

. Naj bosta @ in b enotska vektorja (torej vektorja dolzine 1), ki oklepata kot 60°.

Doloéi taksno konstanto «, da bosta vektorja 2a + bin ad -+ 5b pravokotna.

Vektor 2a — b je pravokoten na vektor @ + b Vektor a—2b pa je pravokoten na
vektor 2@ + b. Doloéi kot med vektorjema @ in b.

. Naj bosta vektorja @ in 5pravokotna. Kaj mora Se veljati za vektorja @ in l_;, da

bosta vektorja 2ad + bindg—b pravokotna?

4 2
. Dana sta vektorja @ = |—2/| in b= |1
2 -5
(a) Doloéi taksno Stevilo a in tak vektor & L @, da bo b = ad@ + ¢
(b) Doloéi taksno stevilo 5 in tak vektor dl 5, da bod= Bg+ d.
Naj bosta @ in b taksna vektorja, da je [|@|| = 2, kot med njima Z(d ,b) = 60° in

da sta vektorja 2ad + bterd—b pravokotna. Dolo¢i dolzino vektorja b.

Dan je trikotnik z ogliséi A(—1,0,1), B(2,3,1),C(1,0,—1). Poisci tocko T', kjer
viSina iz tocke C na stranico AB seka to stranico.

V prostoru so dane tocke A(1,0,0), B(0,5,1) in C(1,-1,1).

(a) Poisci taksno tocko D, da bodo A,B,C in D dolocale paralelogram, v
katerem je AB||CD in AD || BC.

(b) Izrac¢unaj kosinus notranjega kota pri oglis¢u A in plos¢ino paralelograma.

Dane so tocke A(1,—2,—1), B(1,2,1) in D(1,—1,2). Dolo¢i taksno tocko C,

da bo ABCD paralelogram (v katerem je AB||CD in AD|| BC) in izrac¢unaj

njegovo plos¢ino ter dolzine njegovih visin.
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14. Najbodo tocke A(—1,0,1), B(0,—1,3) in C(2,0, 4) oglis¢a pravilnega Sestkotnika
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ABCDEF, v katerem je AB||ED, BC||EF in CD || AF.

a

(
(b

Izrac¢unaj koordinate oglis¢ D, E in F.
Izracunaj plosc¢ino Sestkotnika ABCDEF'.

(d) Dolodi tisto tocko na diagonali AC, ki je najblizja ogliscu F.

)
)
(c) Izracunaj ostri kot, ki ga oklepata diagonali AC' in BF'.
)
)

(e) Dolodi tisto tocko na diagonali AD, ki je najblizja ogliscu F.

Izrac¢unaj plos¢ino, dolzine stranic in notranje kote trikotnika z oglis¢i A(1, —1,1),

B(-1,1,1), C(1,0,2).

Vektorja @ in b dolocata paralelogram s plos¢ino 5. Koliksna je plos¢ina parale-
lograma, ki ga doloc¢ata vektorja —a — 3b in 3@ + 3b?

2

Naj bosta @ = [3] in b taksna vektorja v R?, da oklepata kot 30° in da velja

6

||6]] = 2. Doloéi ploséino paralelograma z robovi @ + b in 2@ — b.

Izrac¢unaj volumen paralelepipeda ABCDEFGH, ki je napet na tocke A(2, 5,

B(1,0,-2), D(2,2,-3) ter E(0,—1

vzporedni ploskvi in AE || BF ||CG || DH).

_3)7
,5) (pri tem sta ABCD ter EFGH njegovi

Vektorji @, b,éc R3 naj bodo paroma pravokotni in naj velja ||d|| = 1, ||5H =2
T

(a) Dolo¢i volumen paralelepipeda z robovi @, b, .

(b) Doloéi volumen paralelepipeda z robovi @ + 2b, b — 2¢ in @ + 3¢
Vektorji a, bin & dolo¢ajo paralelepiped s prostornlno 5 Doloci prostormno

paralelepipeda, ki ga dolocajo vektorji 3a + b— ¢, —2ad + b+ 3¢ in —3@ — 2b.

Naj bosta @ in b taksna vektorja v R3, da velja ||@|| = ||b]| = 2 in da sta vektorja
€= d+ 6bin d = d — b pravokotna. Preveri, da sta vektorja @ in ¢ nenicelna, in

pokazi, da sta vzporedna.

V R? naj bodo dane tocke A(—1,0,1), B(0, -1

(a) Doloc¢i enacbo premice p, ki poteka skozi tocki A in C.

(b) Doloédi enacbo premice ¢, ki je vzporedna premici BC' in poteka skozi A.

3).

Poiséi enacbo ravnine, ki gre skozi tocke A(3,

Poisci tocko, ki je presek premice

p:

x—lzg:
—2

,3) in C(2,0,4).

1a _2)a B(B) _17

i
2

1) in C(1,2,
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in ravnine
Y z+y—z=1

Poisci tocko, ki je presek ravnin

r—y+z2=0,
2r+y—2=3,
—r+2y+z=4.

V R3 sta dani premici

prr—1l=y—2=z
in

r—2 y—3 z-1

R

Pokazi, da se premici sekata in zapiSi enacbo ravnine, ki ju vsebuje.

V R3 sta dani premici
r—1 y—3 1
. = —— =2 —
Py 2

" 3 242
Yy — z
rr4+2="—-= :
1 —2 2
Doloé¢i njuno presecisée P in zapiSi enac¢bo premice, ki poteka skozi P in je

pravokotna na p in q.

Naj bosta II in ¥ ravnini z ena¢bama
II: 2z +y=4 in Yix+y—32=6

in naj bo premica p njun presek. Pois¢i smerni vektor premice p in ugotovi ali
je premica p vzporedna ravnini z enacbho

Tr—z=2.

Poisci enac¢bo premice, ki je presek ravnin z enacbama

20—y =4 in 4+ 2y —32=6.

Izrac¢unaj razdaljo med premicama

z—1 y—2
= — =z
2 -2

p:

in
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V R3 sta dani premica
T y—1 241

in ravnina
:2x—y+22z2=2.

Pokazi, da sta p in X vzporedni in izracunaj razdaljo med njima.
V prostoru so dane 4 tocke A(1,2,1), B(2,3,3), C(4,3,4) in D(3,2,2).

(i) Pokazi, da A, B,C in D lezijo na skupni ravnini in dolo¢i njeno ena¢bo.

(ii) Pokazi, da A, B,C in D napenjajo paralelogram.
Prezrcali tocko A(—1,3,0) preko ravnine z enacbo

2r—y+z=".
Tocko T'(1,1,1) prezrcali ¢ez premico p

X z
A
9 Y 2

Piramida ima ogliséa A(3,1,1), B(1,3,4),C(—1,—1,1) in D(3,—2,7). Oznac¢imo
s T nozisce visine iz totke D. Dolo¢i koordinate tocke T'. Nasvet: Poisci (pra-
vokotno) projekcijo tocke D na ravnino, ki je dolocena s tockami A, B in C.

Poisci pravokotno projekcijo premice z enacbo

rx—5 y—4 =z

4 1 -1
na ravnino x +y + 2 = 0.
Premico p
z—1 y+1 0
= —_— z =
1 -1’
prezrcali ¢ez ravnino II
20 +y=0.
-1
Naj bo p premica skozi tocko A(2,1,0) in s smernim vektorjem §= | 1 |. Zapisi
vektor
5
a= -5
2

kot vsoto dveh vektorjev, od katerih je eden vzporeden s premico p, drugi pa je
pravokoten nanjo.
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Poiséi enacbo premice, ki gre skozi tocko A(1,2,—1) in seka premico z enacbo

y—=6 z
S
v TR
pod pravim kotom.
Na premici
1 1
1 0

poisci tocki, ki sta od ravnine
Y: 204+y—22=2
oddaljeni za 1.

Dana je premica
z+1 z—1
= 2 =
SR

Dolo¢i enacbo premice g, ki seka p pod pravim kotom in gre skozi tocko A(2,1,1).

Na premici p, ki je presek ravnin II in X
Im: 2z—y=2, Y:zrx—-—y—2z=1

poiséi tocko, ki je enako oddaljena od tock A(4,1,1) in B(2,1,1).
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Resitve:
1. 2:1
2. (a) 2v6
(b) cos LBAC = —%
3. Pokazi, da je AB - AC =0, ||AB|| = ||AC|| = 3 in dolzina hipotenuze ||BC|| = 3v/2.
4. V14.
5. dolzini diagonal: v/3, dolzina krajse osnovnice: 1
6. a=—-4
7. cos £(@,b) = 71@00'
8. Vektorja a + bind— b sta pravokotna, ko velja (@ + E) (@ — 5) = 0, torej

10.
11.
12.

13.
14.

15.

16.
17.
18.
19.

G-@+b-da—a-b—b-b=0.

Upostevamo simetri¢nost skalarnega produkta ter definicijo dolzine vektorja in dobimo
]| = [[b]].

8
_ 1 -_| 38
(a) « G C KRR
3
64
- 18
3
5] = =558
7(0,1,1)
(a) D(27*6a0)
(b) cos(ZLA) = —\/%, plapcp = V/38.

0(17374)7 plapcp = 10, vap = \/5, vap = V10.

(e) T(0,%,3)

)27 2

plape = V3, [|AB|| = 2v2, ||AC|| = V2, ||BC|| = V6, ZA = 60°, 2B = 30°,
ZC = 90°.

30
21
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40.
41.
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(b) 28

55

Namig: Preveri, da je ||d@|| > 0, ||¢]| > 0 in ||@ x ¢]| = 0.
(a) p: HH =21 y=0.

(b) ¢: %:y:z—l.

13z + 6y + 4z = 37

A(2,1,2)
A(1,2,1)
r—4y+3z=-7
e+l _ y=1l _ =z
2 T 1T =2
-3
6
1
z—1 _ y+2 _ 243
3 6 5
2
3
5
3
r+3y—22=25

A(7,-1,4)
T4 h)
T(1,2,3)
z=2 _ y=-1 _ 243
8 -1 -7
r=>2% 2=0
5 0
-5 |+1]0
0 2
r—1=z+1, y=2

A(—173,1),B(5, —371)
y—1 _ z2—1
r—2=Y== 5

2
C(3,4,-2)




