
Matematika 1 BM, vaje, 3. teden 1

1. Eksponentna funkcija kvadratne n×n matrike A je (lahko) definirana z

eA :=
∞∑
k=0

1
k!
Ak.

(V Taylorjevo vrsto za ex smo namesto števila x vstavili matriko A.)

(a) Utemelji, da velja det(eA) = etr(A).

(b) Recimo, da je matrika A antisimetrična, tj. AT = −A. Dokaži, da je tedaj matrika
eA ortogonalna z determinanto 1.

2. Poišči Schurova razcepa matrik

A =

6 −1 1
4 3 1
2 2 3

 in B =


2 −1 0
0 1 0
−
√

2 −
√

2 2

 .

3. Naj bo A poljubna matrika, U in V pa taki ortogonalni matriki, da obstaja produkt
UAV . Preveri, da velja naslednje:

(a) ∥UA∥F = ∥A∥F,

(b) ∥AV ∥F = ∥A∥F,

(c) ∥UAV ∥F = ∥A∥F.

4. Poišči matrike ranga 1, ki so (v Frobeniusovi normi) najbližje matrikam:

(a)

2 0 0
0 −3 0
0 0 1

, (b)
[
1 3
3 1

]
, (c)

[
2 0
0 2

]
.

Ali so take matrike enolične?














